
ĐÁP ÁN TOÁN 2 – HỌC KỲ 1 NĂM HỌC 2024-2025 

Ngày thi: 19/12/2024 

Câu Nội dung Điểm 
I-1 

(1.25) 
Các hoành độ giao điểm  
𝑥ଶ + 𝑥 = 3𝑥 − 1 ⇔  𝑥 = 1; 
𝑥ଶ + 𝑥 = −𝑥 ⇔  𝑥 = 0, 𝑥 = −2; 
3𝑥 − 1 = −𝑥 ⇔ 𝑥 = 1/4. 
Diện tích miền 𝐷: 

𝑆 = න ൫𝑥ଶ + 𝑥 − (−𝑥)൯𝑑𝑥

ଵ
ସ

଴

+ න ൫𝑥ଶ + 𝑥 − (3𝑥 − 1)൯
ଵ

ଵ
ସ

𝑑𝑥 

= ⋯ =
5

24
 

 
 
 
0.25 
 
 
 
 
0.5 
 
0.5 

I-2 
(0.75) 

Thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay miền 𝐷 quanh Oy: 

𝑉 = 2𝜋 න 𝑥൫𝑥ଶ + 𝑥 − (−𝑥)൯𝑑𝑥

ଵ
ସ

଴

+ 2𝜋 න  𝑥൫𝑥ଶ + 𝑥 − (3𝑥 − 1)൯
ଵ

ଵ
ସ

𝑑𝑥 

≈ 0.458 
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II 
(1.5) 

Ta có 3 + 2 sin 𝜃 = 8 sin 𝜃 ⇔ 𝜃 =
గ

଺
+ 𝑘2𝜋 hoặc 𝜃 =

ହగ

଺
+ 𝑘2𝜋, 𝑘 ∈ ℤ. 

Vậy tọa độ hai giao điểm cần tìm là (4,
గ

଺
) và ቀ4,

ହగ

଺
ቁ. 

Diện tích miền phẳng theo yêu cầu bài toán 

𝐴 =
1

2
න [(8 sin 𝜃)ଶ − (3 + 2 sin 𝜃)ଶ]𝑑𝜃

ହగ
଺

గ
଺

 

=
1

2
න (60 sinଶ 𝜃 − 12 sin 𝜃 − 9) 𝑑𝜃

ହగ
଺

గ
଺

 

= ൬6 cos 𝜃 −
15

2
sin 2𝜃 +

21

2
𝑥൰ฬ

గ
଺

ହగ
଺

      

= 7𝜋 +
3√3

2
≈ 24.5892.                                                            
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III-1 
(1.0) 

 

Ta có 

න ቀ
𝑥

𝑥ଶ + 4𝑥 + 13
ቁ 𝑑𝑥 = න ቌ

1
2

(2𝑥 + 4)

𝑥ଶ + 4𝑥 + 13
+

2

(𝑥 + 2)ଶ + 3ଶ
ቍ 𝑑𝑥 

=
1

2
ln(𝑥ଶ + 4𝑥 + 13) +

2

3
tanିଵ

𝑥 + 2

3ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ
ி(௫)

+ 𝐶. 

Do đó 

න ቀ
𝑥

𝑥ଶ + 4𝑥 + 13
ቁ 𝑑𝑥

ାஶ

ଵ

= lim
௫→ஶ

𝐹(𝑥) − 𝐹(1) 

= lim
௫→ାஶ

ቀ
ଵ

ଶ
ln(𝑥ଶ + 4𝑥 + 13) +

ଶ

ଷ
tanିଵ ௫ାଶ

ଷ
ቁ −

ଵ

ଶ
ln 18 −

గ 

଺
  = ∞ 
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III-2 
(1.5) 

Thừa số tích phân  

𝐼(𝑥) = 𝑒∫
ଶௗ௫

௫ = 𝑒୪୬(௫మ)ା஼భ . 
Chọn 𝐼(𝑥) = 𝑥ଶ. 
Nghiệm tổng quát của phương trình là 

𝑥ଶ𝑦 = ∫ 𝑥ଶ(3 − 𝑥ଶ)𝑑𝑥 = ቀ𝑥ଷ −
௫ఱ

ହ
+ 𝐶ቁ, C là hằng số. 

Với điều kiện 𝑦(1) = 2, ta có 𝐶 =
଺

ହ
. 

Vậy nghiệm cần tìm là: 

𝑥ଶ𝑦 = 𝑥ଷ −
𝑥ହ

5
+

6

5
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IV-1 
(1.0) 

Chuỗi đã cho có dạng ∑ 𝑎௞
ஶ
௞ୀଵ , với 𝑎௞ =

(𝑘𝑚+1)(𝑘+2)

𝑘3+𝑘+1
. Đặt 𝑏௞ =

ଵ

௞మష೘
, ta có 

𝑎௞ ≥ 0, 𝑏௞ ≥ 0 với mọi 𝑘 ≥ 1. Do 

lim
௞→ஶ

𝑎௞

𝑎௞

= ⋯ = 1, 

nên hai chuỗi ∑ 𝑎௞
ஶ
௞ୀଵ  và ∑ 𝑏௞

ஶ
௞ୀଵ  có cùng tính chất hội tụ hoặc phân 

kỳ theo Tiêu chuẩn So sánh Giới hạn.  
Mặt khác, chuỗi ∑ 𝑏௞

ஶ
௞ୀଵ  hội tụ khi và chỉ khi 2 − 𝑚 > 1, hay 𝑚 < 1. 

Vậy chuỗi đã cho hội tụ khi m < 1 
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VI-2 
(0.5) 

Theo tính chất này, để tìm giá trị ước lượng của tổng của chuỗi 
∑

(ିଵ)ೖ

௞మ
ஶ
௞ୀଵ   với sai số không vượt quá 10ିଶ = 0.01 ta cần  

 

 
 
 
 



|𝑆 − 𝑆௡| < 𝑎௡ାଵ =
1

(𝑛 + 1)ଶ
≤ 0.01. 

Nghĩa là 𝑛 ≥ 9.  
Như vậy, S ≈ 𝑆ଽ = ⋯ là giá trị ước lượng thỏa mãn yêu cầu. 
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VI-3 
(1.5) 

Chuỗi đã cho có dạng ∑ 𝑎௞
ஶ
௞ୀଵ 𝑋௞, với 𝑎௞ =

4𝑘

3𝑘2+2
, 𝑋 = 𝑥 − 3. 

Ta có 

𝐿 = lim
௞→∞

ฬ
𝑎௞ାଵ

𝑎௞

ฬ = ⋯ = 4, 

Nên bán kính hổi tụ 𝑅 =
ଵ

ସ
. Khoảng hội tụ của chuỗi  − ଵ

ସ
< 𝑥 − 3 <

ଵ

ସ
, hay 

ଵଵ

ସ
< 𝑥 <

ଵଷ

ସ
. 

Tại 𝑋 =
ଵ

ସ
 hay 𝑥 =

ଵଷ

ସ
: chuỗi số ∑ ଵ

ଷ௞మାଶ

ஶ
௞ୀଵ  hội tụ theo Tiêu chuẩn So sánh 

(so sánh với chuỗi ∑ ଵ

௞మ
ஶ
௞ୀଵ ). 

Tại 𝑋 = −
ଵ

ସ
 hay 𝑥 =

ଵଵ

ସ
: chuỗi số ∑ (ିଵ)ೖ

ଷ௞మାଶ

ஶ
௞ୀଵ  hội tụ theo Tiêu chuẩn Chuỗi 

đan dấu (hoặc Tiêu chuẩn Hội tụ tuyệt đối và Tiêu chuẩn so sánh). 
Vậy tập hội tụ của chuỗi đã cho là ቂଵଵ

ସ
,

ଵଷ

ସ
ቃ. 
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V 
(1.0) 

Proj𝐯𝐮 =
𝐮 ⋅ 𝐯

𝐯 ⋅ 𝐯
𝐯 =

5 − 5𝑚

27
𝐯, ‖𝐯‖ = √27. 

‖Proj𝐯𝐮‖ = 5 ⟺ |5 − 5𝑚| = 5√27 ⟺ 𝑚 = 1 ± √27. 
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---------------------------------------------Hết--------------------------------------------- 


